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ГОТОВИМСЯ К ЕГЭ



a, b, c, d, e, f, g, h – точки, подозрительные на экстремум
(критические точки)
a, b, d, e, f, h – точки, где производная равна 0
c, g – точки, где производная не существует
d – точка перегиба

Особые точки функции



Необходимое условие 
экстремума функции

Если точка x0 является точкой экстремума функции 

f и в этой точке существует производная f |, то она 
равна нулю 

f | x0 = 0



Признак 1 (достаточное условие 
экстремума функции)

Пусть f(x) определена и непрерывна на отрезке 
[a;b] и дифференцируема на промежутке (a;b), 
и f, (с)=0, где с∈(a;b). Тогда, если при переходе через 
точку x=c, производная меняет знак с + на - (с – на +), 
то 
x=c – точка максимума (точка минимума) и функция 
f(x) принимает в точке 
x=c наибольшее (наименьшее) значение.



Теорема 1 (усиление)

Если функция f непрерывна на промежутке I, 
а ее производная неотрицательна (соответственно 
неположительна) внутри I и равна нулю лишь 
в конечном множестве точек, то функция f возрастает 
(соответственно убывает) на I.



Чтобы найти наименьшее и наибольшее значение 
непрерывной функции f на отрезке [a;b], надо:

1) Найти ее значение на концах этого отрезка;

2) Найти ее значения в точках, где производная 
равна нулю;

3) Найти ее значения в точках, где функция не имеет 
производной;

4) Из всех найденных значений выбрать наибольшее 
и наименьшее



ЗАДАЧА ЕГЭ 12

Найдите точку минимума функции

y = x2 − 4x + 6



Найдите наибольшее значение функции

y = 6−119−22x−x
2
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Найдите точку максимума функции

y=𝐱𝟐+𝟏

𝐱
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Найдите наименьшее и наибольшее 
значение функции 

y = 9x − 8sinx + 7

на отрезке − π

2
; 0
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Найдите наименьшее значение 
функции 

y = (x − 8)ex−7

на отрезке [6; 8]

ЗАДАЧА ЕГЭ 12



Найдите наибольшее значение 
функции

y = x − 2 2 x − 4 + 5

на отрезке [1; 3]
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Найдите наибольшее значение 
функции 

y = x3 − 2x x − 2

на отрезке [-1; 3]
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Найдите точку минимума функции

Y=(6-4x)cosx+4sinx+12

принадлежащую промежутку (0; 𝛑
𝟐
)
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Теорема: Если функция непрерывна на отрезке a; b , то среди
значений на этом отрезке есть наибольшее и наименьшее.

Наибольшее и наименьшее 
значение функции на отрезке



Максимальное 
значение на одном
из концов отрезка

Максимальное 
значение на обоих 
концах отрезка

Максимальное значение 
достигается во 
внутренней точке этого 
отрезка


